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OPCIÓN A 
 

Ejercicio 1.- Calificación máxima: 3 puntos 

Dada la matriz 
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A ,se pide: 

a) (2 puntos).Estudiar el rango de A según los valores del parámetro m 

b) (1 punto).En el caso m = 0, resolver el sistema 
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Ejercicio 2.- Calificación máxima: 3 puntos 

Dadas las rectas 




=−
=

≡




=
=

≡
0zy

0x
r,

3z
1y

r 21 se pide: 

 
a) (2 puntos). Hallar la ecuación de la recta t que corta a r1 y r2 y es perpendicular a ambas 
 
b) (1 punto).Hallar la mínima distancia entre r1 y r2 
 
a) El vector dirección de la recta buscada t es el formado por los puntos que representan, en la 
ecuación parametrica, los valores generales y que es perpendicular a los vectores directores de 
r1 y r2 por ello el producto escalar, con cada uno, es nulo. 

( )

( )

( ) ( )

( ) ( )
( ) ( )

( ) ( )

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) u2232100R,Rdr,rd
2z
2y
0x

R

)b

3z
1y

0x
t

1,1,023,21,0v
3z
1y
0x

R

202403101,1,03,1,0v.vvv
000,0,13,1,0v.vvv

3,1,3,1,0v

1,1,0v
z
y

0x

zy
0x

r

0,0,1v
3z
1y

x
r

222
21212

t

1

rtrt

rtrt

t

r2

r1

22

11

2

1

=−+−+−==⇒








=
=
=









µ−=
µ−=

=
≡⇒











−=−−=









=
=
=







=α⇒=α−⇒=α−+α−⇒=⋅α−α−λ⇒=⇒⊥

⇒=λ⇒=⋅α−α−λ⇒=⇒⊥

⇒α−α−λ=α−α−−λ=⇒
















=⇒








α=
α=

=
⇒





=
=

≡








=⇒

=
=
λ=

≡



IES Mediterráneo de Málaga              Solución Septiembre 2010                                      Juan Carlos Alonso Gianonatti 
 

 3 

Ejercicio 3.- Calificación máxima: 2 puntos 
 
Calcular los límites: 

 a)  (1 punto)  ( ) x
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Ejercicio 4.-Calificación máxima: 2 puntos 
 
Calcular: 

a) (1 punto) dx
x4
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OPCIÓN B 
 
 
Ejercicio 1.- Calificación máxima: 3 puntos 
Dados el plano azy3x21 =+−≡π  y el plano 2π determinado por el punto P(0 , 2 , 4) y los 
vectores v1 = (0 , 2 , 6) y v2 = (1 , 0 , b), se pide: 
 
a) (1 punto). Calcular los valores de a y b para que 1π  y 2π sean paralelos 

b) (1 punto). Para a = 1 y b = 0 determinar las ecuaciones paramétricas de la recta intersección 
de 1π  y 2π  

c) (1 punto). Para a = 4 y b = - 2 determinar los puntos que están a igual distancia de 1π  y 2π  
 
a) Al ser paralelos, los planos, sus vectores directores son iguales o proporcionales  

( ) ( )
( )

( ) ( ) ( )
( ) ( )
( )
( )











λ+−=
λ=

=

≡

⇒−=⇒=⇒=−⇒




=−+−≡π
=−−≡π

⇒




=+−≡π
=−−+≡π

−=ℜ∈

−=⇒−=⇒
−

=
−

=⇒






−=

−=

=−−+≡π⇒=+−−+⇒=−−−+









⇒=
−−

≡π⇒
−−=−=

=
≡=

π

π

32z
y

2
3x

r

2y3z
2
3x03x2

01zy3x2
02zy3

1zy3x2
02zy3x0

)b

2byatodoparalelosserPara

2b1
b
2

1
1

3
3

b
2

1,3,bv
1,3,2v

02zy3bx046zy3bx04z2y3bx

0
b01
310

4z2yx

4z,2y,x4,2,0z,y,xPG
b,0,1v

3,1,06,2,0v

ciónsecerint

1

2

1

2

2

22

1

2

1

 
 



IES Mediterráneo de Málaga              Solución Septiembre 2010                                      Juan Carlos Alonso Gianonatti 
 

 5 

Continuación de la Ejercicio 1 de la Opción B 
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Ejercicio 2.- Calificación máxima: 3 puntos 
 
Los puntos P(1 , 2 , 1) , Q(2 , 1 , 1) y A(a , 0 , 0) con a > 3, determinan un plano π  que corta a 
los semiejes positivos OY y OZ en los puntos B y C respectivamente. Calcular el valor de a 
para que el tetraedro determinado por los puntos A , B y C y el origen de coordenadas tenga 
un volumen mínimo. 
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Ejercicio 3.- Calificación máxima: 2 puntos 
 

Dado el sistema 
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a) (1 punto). Estudiar la compatibilidad del sistema 
b) (0’5 puntos).Añadir una ecuación para que el sistema sea compatible determinado. Razonar 
la respuesta 
c) (0’5 puntos).Añadir una ecuación para que el sistema sea incompatible. Razonar la 
respuesta 
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Ejercicio 4.- Calificación máxima: 2 puntos 

Dada la matriz  
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a) (1 punto). Estudiar el rango de A según los valores del parámetro a 
 
b) (1 punto). ¿Para que valores de a existe la matriz inversa A-1? Calcular A-1 para a = 1 
 

( )( ) ( ) ( )

( )

{ } ( )

( )

( )

{ } ( )

( )
















−−=
















−−⋅=

⇒















−−=⇒















−
=⇒















−
=⇒⋅=

≠=−⋅=⇒=⇒−ℜ∈≠

=⇒














−
≡















−
≡















−
⇒=

=⇒≠−=
−

⇒















−⇒=

=⇒≠⇒−ℜ∈

⇒




=⇒=−
=

⇒=−⇒=

−=++−−=+−+−−=++−−=
+

−
−

=

−

−

−

011
133
010

011
133
010

1
1A

011
133
010

Aadj
301
100
011

A
310
001
101

AAadj
A
1A

01121A1aSi2,0atodoparatotanlopor0AcuandoAExiste
)b

2Arang
200
210
202

420
210
202

420
012
202

0aSi

2Arang02
20
01

200
010
000

0aSi

3Arang0A2,0atodoPara

2a0a2
0a

0a2a0ASi

a2aaa2aaa2a2aaaa2a1aa
2aa0

01aa
a0a

A

1

ttt1

1

323323

 


