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OPCIÓN A 
Ejercicio 1 : Calificación máxima: 3 puntos . 

Dada la función ( ) ( )
1

1ln

42 +
++

−
=

x

x

x

x
xf donde ln denota el logaritmo neperiano, se pide: 

a) (1’5 puntos) Determinar el dominio de f y sus asíntotas. 
b) (0’75 puntos) Calcular la recta tangente a la curva y = f(x) en x = 0. 

c) (0’75 puntos) Calcular ( ) dxxf∫  
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Continuación del Ejercicio 1 de la opción A 

( ) ( )

( )
( ) ( ) ( )[ ] Kxxdx
x

x

x

x

du
x

dx
ux

dt
dxxdtdxxtx

utduu
dt

t
dx

x

x
dx

x

x
dx

x

x

x

x

c

+++−⋅=






+
++

−

=
+

⇒=+=⇒=⇒=−

⋅+⋅=+=
+

++
−

=






+
++

−

∫

∫ ∫∫ ∫∫

1ln4ln
2

1

1

1ln

4

1
1ln

2
24

2

1
ln

2

1

2

1

1

1ln

41

1ln

4

)

22
2

2

2
22

 

 
 
Ejercicio 2 : Calificación máxima: 3 puntos. 
a) (2 puntos) Discutir, según los valores de m, el sistema de ecuaciones siguiente: 
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b) (1 punto) Resolver el sistema anterior para el caso m = 1. 
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Continuación del Ejercicio 2 de la opción A 
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Ejercicio 3 : Calificación máxima: 2 puntos. 

a) (1 punto) Dados los vectores ( ) ( ) ( )5,,11,1,1,4,3,2 λ−=−−−== wyvu , encontrar los valores 

de λ  que hacen que el paralelepípedo P generado por wyvu ,  tenga volumen 6. 
b) (1 punto) Obtener la ecuación de la recta incluida en el plano z = 0, con dirección perpendicular a 

( )4,1,2 −=u  y que pasa por el punto (1 , 1 ,  0). 
 

a) El modulo del producto mixto de los tres vectores wyvu ,  es el volumen del paralelepípedo cuyo valor 
son 6 u3  
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b) El vector director de la recta r es perpendicular al vector u y al vector director del plano dado, por lo tanto 
es el vector resultante de los dos vectores citados 
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Ejercicio 4 : Calificación máxima: 2 puntos. 

Dados el plano 0122 =++−≡ zyxπ y la superficie esférica ( ) ( ) ( ) 9211 222 =−+−+− zyx  , hallar los 

planos tangentes a la esfera que son paralelos al plano π  
 
Hallaremos una recta r que contenga el centro C de la esfera y cuyo vector director sea el del plano dado, 
calculando los puntos P y Q de intersección de esta con la esfera, que son puntos de los planos pedidos y 
paralelos al dado 

( )
( )

( ) ( ) ( ) ( ) ( )

( )
( )
( )

( ) ( )
( )




=++−≡⇒=⇒=+−⇒=+⋅+⋅−⇒

=−+−≡⇒−=⇒=+⇒=+⋅+−⋅−⇒−
⇒=++−

⇒
























−⋅+=
−⋅−=

−+=
⇒−=









⋅+=
⋅−=

+=
⇒=

⇒±=⇒=⇒=⇒=−⇒=−++

⇒=−+−+⇒=−++−−+−+

⇒








+=
−=
+=

≡⇒−==⇒












⇒−=
=

⇒±=⇒=

06226060023200,3,0

01222120120421224,1,2

022

122

121

11

1

122

121

11

1

11990990944

0922922212111

22

21

1

2,2,1
3

3
99

2,1,1

2

1

222222

222222

2

zyxDDDQ

zyxDDDP

DzyxformaladesonparalelosplanosLos

z

y

x

Q

z

y

x

P

z

y

x

rvv
soluciónSinr

r
rr

C

Siendo r

π
π

λ

λ

λλλλλλλ

λλλλλλ

λ
λ

λ

π



IES Mediterráneo de Málaga              Solución Junio 2015                                 Juan Carlos Alonso Gianonatti 

 

 5

  

OPCIÓN B 
 
Ejercicio 1 : Calificación máxima: 3 puntos. 

Dados el punto P(-4 , 6 ,  6), el origen de coordenadas O, y la recta 
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se pide: 

a) (1 punto) Determinar un punto Q de la recta r, de modo que su proyección Q’ sobre OP  sea el punto 
medio de este segmento. 
b) (1 punto) Determinar la distancia de P a r. 
c) (1 punto) ¿Existe algún punto R de la recta r, de modo que los puntos O, P y R estén alineados? En caso 
afirmativo, encontrar el punto (o los puntos) con esa propiedad o, en caso negativo, justificar la no 
existencia. 
 
a) El vector formado por el punto genérico R de la recta r y el punto S medio entre O y P y el vector OP son 
perpendiculares y su producto escalar es nulo. 
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b) Hallaremos un plano π  que conteniendo a P sea perpendicular a la recta r, siendo el vector director del 
plano el de la recta que es perpendicular al vector PG, es G el punto genérico del plano, y el producto 
escalar, de ambos, nulo y la ecuación del plano buscado. 
Se hallará, a continuación, el punto S de intersección de la recta r y el plano π , siendo el módulo del vector 
PS la distancia pedida. 
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Continuación del Ejercicio 1 de la Opción B 
 
c) Los vectores OP y OR, siendo R el punto genérico de la recta, son proporcionales o iguales 
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Ejercicio 2 : Calificación máxima: 3 puntos. 

Dada la función: ( )
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a) (1 punto) Estudiar la continuidad de f. 
b) (1 punto) Estudiar la derivabilidad de f y calcular f’ donde sea posible. 

c) (1 punto) Calcular ( )∫
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Continuación del Ejercicio 1 de la Opción B 
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Ejercicio 3 : Calificación máxima: 2 puntos . 

 Dadas las matrices: 
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orden 3. 
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Continuación del Ejercicio 3 de la Opción B 
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Ejercicio 4 : Calificación máxima: 2 puntos . 

 Dadas las matrices: 
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Continuación del Ejercicio 4 de la Opción B 
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