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TEMA 9 – INICIACIÓN A LAS INTEGRALES 
 
CÁLCULO DE INTEGRALES 
 
EJERCICIO 1 : Calcular las siguientes integrales:  

a)   dx)5x3x2( 3    b) dx
x2

x5x3



    c)  


 dx

xcossenx
xcossenx   

d)  dxtgx       e) 


22 xcos

dxx       f)  


dx
x1

2x
2

 

g) dx
20x25x

410x1
2





    h)  


dx

)2x(

x8
33

2
         i)  


dx

2x

x
4 3

2
 

j)   dxx3)2x( 223    k)   dxx)2x( 22
13   l)   dxx21x3 2  

m) dxe)1e( x3x     n) .dx1
x

1x
3

2 









   ñ)  dxe x4  

o) .dx
x

xx
4 3

3


    p)   1x3

dx    .dx
3x

x)q 4

3

 
 

   dxe1e)r x3x    .dx
x

x85)s
2

      dxe)t 3x2  

 
.dx

1x

x)u
22


       dx6xx1x2)v

52  .dx
x1

x3)w 4

3

 

  

    dx1xx4x)x 22      dxx21)y 5    .dx
x

x43)z
5
  

 xdx3cosx3sen7)1    .dxxsenx)2 2      dxex)3
6x35  

.dx
x

4xx3)4
4


     dx

x
xln5)5    .dx

2xx

5x10)6
2 

  


 dx

x
x2x)7

3 2
     dxxe7)8 4x3 2

  
 

.dx
x41

3)9
5 

 

 
dx

xsen51

xcossenx7)10
2

   .dx
x5
4x7)11 

     
dx

x3sen9
x3cos4)12  

 
Solución:  

a)      Cx5
2
x3

2
xCx5

2
x3

4
x2Cdx5dxx3dxx2dx)5x3x2(

2424
33  

b) 


 C
2

3
x

2
5

2
7

x
2
1Cdxx

2
5dxx

2
1Cdx

x

x
2
5dx

x

x
2
1dx

x2
x5x 2

3
2

7
2

1
2

5

2
1

2
1

33
 

Cxx
3
5xx

7
1Cx

3
5x

7
1 337   

c)  









 C)xcossenx(lndx

xcossenx
senxxcosdx

xcossenx
)senxx(cosdx

xcossenx
xcossenx . 

d)    


 Cxcoslndx
xcos

senxdx
xcos

senxdxtgx . 

e) Ctgx
2
1dxx2

xcos

1
2
1

xcos

dxx 2
2222 


 . 
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f) .C)x1ln(dx
x1

x2I 2
2




   

g) .C)x4x5ln(
5
1xdx

)x4x5(5

4x10dx·1dx
x20x25

4x101 2
22










    

h)    









 .C)2x(
3
4

2
)2x(

3
8dxx3)2x(

3
8dx

)2x(

x8 23
23

233
33

2
 

i)    






.C)2x(

9
4

4
3

)2x(
3
1dxx3)2x(

3
1dx

2x

x 4
334

33
24

13
4 3

2
 

j)   .C)2x(
3
1dxx3)2x( 33223  

k) .C)2x(
9
2

2
3

)2x(
3
1dxx3)2x(

3
1dxx)2x( 2

332
33

22
1322

13 


   

l) .C)x21(
2
1

2
3

)x21(
4
3dx)x4()x21(

4
3dxx21x3 2

322
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2
122 


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


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
   
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4
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x3x 

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                                         Cxx
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3
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1
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
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









 

ñ)   .C
4

edxe
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                 .Cx
7

12x
5
4dxxxx

x

xx)o 12 74 5
4 3

3
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5

4
1

  

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
 
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
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 


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  








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
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3x2  

    




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x)u
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     .C
6
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 
     
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
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3
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4
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4
4
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12
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kx21
6
5

2
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5
6

5
1




  
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 
.Cx3cos
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7kx3sen

3
7xdx3cosx3sen7)1
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x43)z
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C
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2
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  .Cx3x2dxx2xdx
x

x2x)7

.C2xxln5dx
2xx

1x25dx
2xx

5x10)6

3 2
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2
22
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2
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












 

 
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   .Ce
6
7dxxe7)8 4x34x3 22

 

   

  .Cxsen51ln
10
7dx

xsen51

xcossenx7)10

    .C
x4116

3dx
x41

3)9

2
2

45













 

.Cx3sen9ln
3
4dx

x3sen9
x3cos4)12

.Cx
5

8x
53

14dxx
5

4x
5

7dx
x5
4x7)11 32

1
2

1


















  

 

 
CÁLCULO DE INTEGRALES DEFINIDAS 
 
EJERCICIO 2 : Calcula las siguientes integrales: 

a)  
3

2
2 dx)xx3(   b)  

1

0
dx

3x
2

  c) 
0

1
3x3 dxe  

 
Solución: 

a)  
2

65
2
93710

2
92728

2
927

2
xx

2
x

3
x3dx)xx3(

3

2

2
3

3

2

233

2
2 



 
















    

b)  





1

0
1
0

1

0 9
16Ln3Ln24Ln23xLn2dx

3x
12dx

3x
2    

c) )1e(
3
1

3
1e

3
1e

3
1e

3
1e

3
1dxe3

3
1dxe 3303

0

1

3x30

1
3x30

1
3x3 










   

 

EJERCICIO 3 : Dada la función f(x) = 















 1x si       2-2x
1 x   0 si         1-x

0x si      1x2

  Calcula: 

a) 
1

0
dx)x(f    b) 

3

1
dx)x(f   c) 

1

1
dx)x(f  
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Solución: 

a)     



 








1

0

1

0

21

0 2
101

2
1x

2
xdx1xdx)x(f     

b)      







3

1

3
1

2
3

1

23

1
4132169x2xx2

2
x2dx)2x2(dx)x(f    

c)    



 



 
















  001

2
11

3
100x

2
xx

3
xdx)1x(dx)1x(dx)x(f

1

0

20

1

31

0

0

1
21

1
 

 
6
7

2
1

3
2

  

 
CÁLCULO DE ÁREAS 
 
EJERCICIO 4 : 

intervalo el en    eje el   y2  curva la por limitado recinto del área el Calcula 2 Xxxy  [0, 2]. 

 
Solución: 

   Puntos de corte con el eje  x: .X  eje al corta No 
2

811
x02xx 2 




  

   Solo hay un recinto:  [0, 2] 

    xxx
xxxG 2

23
2

23
2 


   

   
3
142;00 

 GG
   

    2u 
3

1402 Área  GG
 

 

EJERCICIO 5 : .22excurvas las entre limitado recinto del área el Calcula 23 xyxy    

 
Solución: 

  222222 232323  xxxxxxxxx  
    1,1,20211022 321

23  xxxxxxxxx  
  Hay dos recintos:  I [2, 1];  II [1, 1] 

    xxxxxxxxG 2
23

2
4

22
234

23    
     

12
191;

12
131;

3
22  GGG

 
   

12
521 I  recinto del Área  GG

 

    
   

3
811 II  recinto del Área  GG

 
2u 

12
37

3
8

12
5 total Área 

 
 
EJERCICIO 6 : .92  e  3  curvas las entre acomprendid área el Halla 33 xxyxy   
 
Solución: 

  xxxxxxxx 9923923 33333   
  3;0;30909 321

23  xxxxxxx  
   Hay dos recintos:  I [3, 0];  II [0, 3] 

   
2

9
4

9
24

3 xxxxxG    
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     
4
813;00;

4
813  GGG

 
   

4
8130 I  recinto del Área  GG

 

 
   

4
8103 II  recinto del Área  GG

 
2u

2
81

4
81

4
81  total Área 

 
 
EJERCICIO 7 : intervalo el en    eje el   y34  curva la entre acomprendid área el Calcula 2 Xxxy   
[2, 0]. 
 
Solución: 

  Puntos de corte en el eje  X:



















1x

3x

2
24

2
12164

x03x4x

2

1
2  

Solo nos sirve  x  1,  pues  x  3  no pertenece al intervalo  [2, 0] 
   Hay dos recintos: I [2, 1] ; II [1, 0] 

    xxxxxxxxxG 32
3

3
2

4
3

34 2
323

2    
      00;

3
41;

3
22  GGG

 
   

3
221 I  recinto del Área  GG

 

   
   

3
410 II  recinto del Área  GG

 
2u2

3
6

3
4

3
2  total Área 

 
 
EJERCICIO 8 : .  eje el   y12  curva la por limitado recinto del área el Halla 23 Xxxxy   
 
Solución: 

   Puntos de corte con el eje  X:  

































3x

4x

2
71

2
4811

x

0x

012xxx0x12xx 223  

     4,0,3 321  xxx  
  Hay dos recintos:  I [3, 0];  II  [0, 4] 

    2
34234

23 6
342

12
34

12 xxxxxxxxxxG    
     

3
1604;00;

4
993  GGG

 
   

4
9930 I  recinto del Área  GG

  

   
   

3
16004 II  recinto del Área  GG

 
2u

12
937

3
160

4
99 total Área 
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EJERCICIO 9 : 
a Dibuja la gráfica de la función:    562  xxxf  
b Halla el área limitada por la función y el eje  X  en el intervalo  [0, 5]. 
 
Solución: 
a Es una parábola: 

 
b 

   Puntos de corte con el eje  X:  



















5x

1x

2
46

2
20366

x05x6x

2

1
2  

   Hay dos recintos:  I [0, 1];  II [1, 5] 

     xxxxxxG 53
3

56 2
3

2

 
     

3
255;

3
71;00 

 GGG
 

   
3
701 I  recinto del Área  GG

 
   

3
3215 II  recinto del Área  GG

 
2u 13

3
39

3
32

3
7 total Área 

 
 
EJERCICIO 10 :  

  .4  función la de gráfica la Dibuja a) 2xxf   
 b Obtén el área del recinto limitado por la función y el eje  X  en el intervalo  [0, 3]. 
 
Solución: 
a Es una parábola: 

 
b 
   Puntos de corte con el eje  X:  ).2  x sirve nos solo(2x,2x0x4 21

2   
   Hay dos recintos:  I [0, 2] ;  II [2, 3] 

    
3

44
3

2 xxxxG
        

      33;
3

162;00  GGG
 

   
3

1602 I  recinto del Área  GG
     

   
3
723 II  recinto del Área  GG

 
2u 

3
23

3
7

3
16 total Área 
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EJERCICIO 11 :  

  .2  :tegráficamen Representa   a) 23 xxxf   
 b  Calcula el área comprendida entre la función  f (x )  y el eje  X. 
 
Solución: 
a  

   22  xxxf  
  Corta al eje  X  en  (0, 0) y en  (2, 0). 

   
 














 





27
32,

3
4Punto

3
4

0,0Punto0
04343' 2

x

x
xxxxxf

 
    


xflimxflim

xx
;

 

 
b 
   Puntos de corte con el eje  X:  x1  0,  x2  2 
   Hay un recinto:  [0, 2] 

    
3

2
4

2
34

23 xxxxxG
 

   
3
42;00 

 GG
 

    2u 
3
402 Área  GG

 
 
EJERCICIO 12 :  
a Representa gráficamente las funciones: 3e2  xyxxy  
b Halla el área del recinto limitado entre las dos curvas. 
 
Solución: 
a La primera es una parábola y la segunda una recta: 

   
b 
  Vemos en la gráfica que se cortan en  (1, 2) y en  (3, 6). Comprobémoslo: 

  3x2x3xxx3xxx 222  



















3x

1x

2
42

2
1242

x03x2x

2

2  

   Solo hay un recinto:  [1, 3]  

    xxxxxxG 3
3

32 2
3

2    
    93;

3
51  GG

 
    2u 

3
3213 Área  GG
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EJERCICIO 13 :  

  y34  curvas las entre limitado recinto el tegráficamen Representa   a) 2  xxxf

  .xxxg 342   
b   Halla el área de dicho recinto. 
 
Solución: 
a   Son dos parábolas. Observamos que:    xfxg   
 

  
 
b 
   Vemos en la gráfica que las dos parábolas se cortan en  (1, 0) y en  (3, 0). Lo comprobamos: 

  68234343434 22222  xxxxxxxxxx  




















1x

3x

2
24

2
12164

x03x4x06x8x2

2

1
22  

   Sólo hay un recinto:  [1, 3] 

    xxxxxxG 64
3

2682 2
3

2     
    03;

3
81  GG

  
    2u

3
813 Área  GG

 


