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TEMA 11 — LIMITES, CONTINUIDAD Y RAMAS INFINITAS

Célculo de limites sobre la gréafica

EJERCICIO 1: Calcula los siguientes limites a pertir de la grafica de f(x):
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a) lim f(x) b) lim f(x) ¢ limf(x) d) Iirr;f(x) e) |xirq)f(x)

X — 400 X — —00 X-3

EJERCICIO 2: Dada la siguiente gréfica de f(x),YcaIcuIa los limites que se indican:
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a) lim f(x) b) lim f(x) o Iirrzl_f(x) d) Iirr;f(x) e) lim f(x)

X — 00 X-0

EJERCICIO 3: La siguiente gréfica corresponde 3 la funcién f(x). Sobre ella, calcula los limites:
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a) lim f(x) b) lim f(x) o limf(x) o Iirr31+f(x) e) Iimof(x)

X — +00 X3
Célculo de limites inmediatos

EJERCICIO 4: Calcula los siguientes limites:

a) lim —2% b) lim Vx2-9 c) lim cosx d lim X232
x_>—1x2+2x+3 X2 X102 x—.1x2+x+1
. X2 X3 . +1
e) lim v6-3x f) limlogx g lim|-—+"— h) lim 3*
X—72 x-1 X—>2 2 4 X—=2
i) lim tgx i) lim(3-x)’ K) |im8(1+J—2x) ) limsenx
m X - — X - — n

X —— X —»—
4 2
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Calculo de limites e interpretacion geométrica

EJERCICIO 5: Calcula los siguientes limites e interpreta geométricamente el resultado.

2 3
. 33X +1 . 2-X
1) Xllnloom 2) Xllnloo 2
- X — X 1
_ 3
5 lim —*t 6 lim ~—X
3 2
X—>+oo(1_x) X =00 ¥
9) lim V4-x2 10 lim —*
X-0 X-32X—6
2
+ —
13 fim X 12X73 14)  lim (—2x+3x3)
X-1 X2—1 X — +00
' )
17) lim 18) lim ———
x_.+oo]_+X2 x_.23 ,X +5

EJERCICIO 6: Calcular los siguientes limites:

a) lim ——— 27 b) lim (Vx2—3x—xj

X7 X —49 X — 00

X+1

g lim Y2 ~171 f) lim [ 2X*1

X1 X2 -1 x-oo\ 2X =1

x-1 X+1

i) lim——— im
) x-1x3—x% —x+1 D] x-2X -2

EJERCICIO 7: Calcular los siguientes limites:

_3x%-24x+ 48 2x3 - 14x2 + 1%
a) im ———— b) lim
X4 X—4 x-1x3-10x2 + 27 - 18
x3 —4x
€) I|m f) Ilm—
i) lim 2X=3 ) lim —X=2>
X-e x® =1 X—o [ x+4-3
_ 22 _
m) lim x2 + x- ) tim X 3+ X227
Xoe x-3 X -9

EJERCICIO 8 Calcula el limite cuando x 3 de cada una de las siguientes funciones y representa los

resultados obtenidos en cada caso:

b) f(x)=

X2

X-3

a) f(x)=X—33—2x

3 lim —X
X — +00 B+ 3X
7) lim
X->0x% —x
11  lim
X—»l)( +1
2
+
15 Jim >t
X—teo x2 -1
19) lim x+1
X oo 2

c) lim

X - 00

2X+7

K lim <4
x--1(x+1)

) X+a X+C
c) lim
x—-o\ X +b

. 2x%+5x-1
g) lim ——— =
X > 00 X3+X

2X
k) lim | X2
X0l 2X+3

c) f(x)=

V3x2 +2x+1

g lim =X
X - —00 B+ 3X
2 Ly
8) lim X tX=2
x-1x2 —2x+1
12) fim X2
X--3X+3
16  lim (LX
X — +oo
20) I|m2 ~3X
X — +00 +1
2

h) lim

x-2 x>+ x> —4x—-4

) limy 4% -3x+7-

X+ 2x% —4x -8

X — +00

d) lim

x-4x2 —x—-12

h) lim

X—4

3x2 +1

X-0 X+3

) lim

X - o0

X2 —6x+9
x% -9

X% +1
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Estudio de la continuidad a partir de una gréafica

EJERCICIO 9 : Dadas las funciones:

1) X
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a) Di si son continuas o no.

12 3 /

bjalla la imagen de x & para cada una de las cuatro funciones.

EJERCICIO 10 Dada la grafica:
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a) Di si f(x) es continua o0 no. Razona tu respuesta.
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b)

Hatilp f(-1), f(0), f(2) y (3).

EJERCICIO 11 ¢Son continuas las siguientes funciones er2x =
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Si alguna de ellas no lo es, indica la razén de la discontinuidad.

EJERCICIO 12 Esta es laréfica c la funan f(x}
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a) ¢Es continua en x=2?

b) ¢Y en x 0?

Si no es continua en alguno de los puntos, indica la causa de la discontinuidad.
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Estudio de la continuidad a partir de su expresion analitica

EJERCICIO 13 Averiguar los puntos e intervalos de discontinuidad de las siguientes funciones:
ay= ’;(;5 b)y:ZX;5 c)y=wlx2—5x+6
X —5x+6 X< —=5x+6

EJERCICIO 14 Estudia la continuidad de las funciones siguientes y represéntalas graficamente:

x—-1 : . x? si x<1
~—= si x<4 ¥ —-2x si 0<x<1
2 10)= 3 =772 SO or=lacs
x*-15 § x>4 si X
x¥*-3 si x<2 2-x* si x#0 1 si x=0
d) fix)= e)f(x)= f) f(x)=
) f) {1 si x>2 1) 1 si x=0 ) 1) 1-x*si x#0
EJERCICIO 15 Estudia la continuidad de las siguientes funciones:
% 3 si-6<x<-2 1 Six<0 )
1 si-2<x<1 X Six<0
a)f(x) =4 2x+1 sil<x<3 b)f(x)={ X+ x si0<x<1 c) f(x) = x+2
. ) 3 .
-2Xx+13 si3<x <5 2 six>1 —— six>0
. X+3
3 Ssix>5

EJERCICIO 16 Hallar lim f(x) y lim f(x) siendo
x-2" X-2"

)= 3 X §i X=2
0 Si X<2

a) ¢ Existelimzf x)?
X -

b) Estudia su continuidad en el punto x = 2

Hallaelvalordekparajué f) x seaontinu@n x=1:
2x+1 si x#1
f(x)={ _

EJERCICIO 17

k si x=1

3+ mx-1 six<1

EJERCICIO 18 Halla el valor de m para que f(x){z ) sea continua en todo R.

x 3 six>1
Asintotas y ramas infinitas

EJERCICIO 19Halla las asintotas de las siguientes funciones y sitda la curva respecto a ellas:

2 _ 3
a)f(x):4—1x2 b)f(x)zxzx_+x3_2 C)f(x):(i%)z d)f (x)= XX
=R TS I 1S LI N
4 _ 2
1= )=t =t ) 1)=1
4x* -3

n) f(x)=x?-x



