Concepto de fraccidn

Unidad fraccionaria

La unidad fraccionaria es cada una de las partes que se obtienen al dividir la

unidad en n partes iguales.
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Concepto de fraccidn

Una fraccion es el cociente de dos numeros enteros a y b, que representamos de
la siguiente forma:
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b, denominador, indica el nimero de partes en que se ha dividido la unidad.

a, numerador, indica el nimero de unidades fraccionarias elegidas.

Representacién de fracciones
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La fracciéon como partes de la unidad

Un todo se toma como unidad. La fraccidon expresa un valor con relacién a ese todo.

Un depodsito contiene 2/3 de gasolina.

El todo: el depésito. La unidad equivale a 3/3, en este caso; pero en general seria

una fraccidon con el mismo numero en el numerador y el denominador.

2/3 de gasolina expresa la relacidon existente entre la gasolina y la capacidad del

depésito. De sus tres partes dos estan ocupadas por gasolina.

La fraccidbn como cociente

Repartir 4 € entre 5 amigos.

g = (0.2 centimos

La fraccidén como operador

Para calcular la fraccién de un ndmero, multiplicamos el numerador por el niumero y

el resultado lo dividimos por el denominador.
Calcular los 2/3 de 60 €.
2 -60=120

120 : 3 =40 €

La fraccidon como razén y proporcion

Cuando comparamos dos cantidades de una magnitud, estamos usando Ilas

fracciones como razones.

Asi, cuando decimos que la proporcién entre chicos y chicas en el Instituto es de 3
a 2, estamos diciendo que por cada 3 chicos hay 2 chicas, es decir, que de cada cinco

estudiantes, 3 son chicos y 2 son chicas.



Un caso particular de aplicacion de las fracciones como razén son los porcentajes,
ya que éstos no son mas que la relacién de proporcionalidad que se establece entre un

nimero y 100 (tanto por ciento), un nimero y mil (tanto por mil) o un niamero y uno (tanto

por uno).

Luis compra una camisa por 35 €, le hacen un descuento del 10%. 4Cuanto pagara

por la camisa?
3510 = 350
350 : 100 = 3.5

35 -3.5=31.5¢€

Clasificacion de fracciones

Fracciones propias

Las fracciones propias son aquellas cuyo numerador es menor que el

denominador. Su valor comprendido entre cero y uno
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Fracciones impropias

Las fracciones impropias son aquellas cuyo numerador es mayor que el
denominador. Su valor es mayor que 1.
7 13
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NUmero mixto

El nimero mixto o fracciéon mixta estd compuesto de una parte entera y otra

fraccionaria.

Para pasar de nimero mixto a fraccion impropia, se deja el mismo denominador y

el numerador es la suma del producto del entero por el denominador mas el

numerador, del nimero mixto.

32_35+2_17
5 5 5



Para pasar una fracciéon impropia a numero mixto, se divide el numerador por el
denominador. El cociente es el entero del niumero mixto y el resto el numerador de la

fraccion, siendo el denominador el mismo.

13 |5 13_,3
3 2 5 5

Fracciones unitarias

Las fracciones unitarias tienen el numerador igual al denominador.

3 5 10

3 5 10

Fracciones decimales

Las fracciones decimales tienen como denominador una potencia de 10.

23 12 3
100" 1000° 10

Fracciones equivalentes

Dos fracciones son equivalentes cuando el producto de extremos es igual al

producto de medios.

s ad=5bc
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ay dsonlos extremos; by c, los medios.

Calcula si son equivalentes las fracciones:
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Si se multiplica o divide el numerador y denominador de una fraccién por un ndmero

entero, distinto de cero, se obtiene otra fracciéon equivalente a la dada.

Al primer caso le llamamos ampliar o amplificar.

25_10 2_10 2.15-3.10 30 - 30
35 15 3 15

Simplificar fracciones

Simplificar una fraccién es transformarla en una fraccién equivalente mas simple.

Para simplificar una fraccién dividimos numerador y denominador por un mismo

ndmero.
Empezaremos a simplificar probando por los primeros numeros primos: 2, 3, 5, 7,

Es decir, probamos a dividir numerador y denominador entre 2 mientras se pueda,
después pasamos al 3 y asi sucesivamente.
Se repite el proceso hasta que no haya mas divisores comunes.
Si los términos de la fraccién terminan en ceros, empezaremos quitando los ceros

comunes finales del numerador y denominador.

Si el nimero por el que dividimos es el maximo comin denominador del numerador

y denominador llegamos a una fraccion irreducible.

8:4 _2 &8 _2 8.9-36.2 72-72
36:4 9 36 O

Fracciones irreducibles

Las fracciones irreducibles son aquellas que no se pueden simplificar, esto

sucede cuando el numerador y el denominador son primos entre si,
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Reduccion de fracciones a comun denominador

Reducir varias fracciones a comun denominador consiste en convertirlas en otras

equivalentes que tengan el mismo denominador. Para ello:

1° Se determina el denominador comun, que sera el minimo comdn multiplo de los

denominadores.

2° Este denominador comun, se divide por cada uno de los denominadores,

multiplicaAndose el cociente obtenido por el numerador correspondiente.

2 5 1

3’ 12° 9

m.c.m.(3. 12. 9) = 2% .3% = 36

24 15 4
367 367 36

Ordenar fracciones

Fracciones con igual denominador

De dos fracciones que tienen el mismo denominador es menor la que tiene menor

numerador.

Fracciones con igual numerador

De dos fracciones que tienen el mismo numerador es menor el que tiene mayor

denominador.

4 4
.

12 7

Con numeradores v denominadores distintos

En primer lugar las tenemos que poner a comun denominador.



2 5 1

37 12° 9
24 15 4
36" 36" 36

Es menor la que tiene menor numerador.
1 5 2
g e =
9 12 3

NUmeros racionales

Se llama numero racional a todo niumero que puede representarse como el cociente

de dos enteros, con denominador distinto de cero. Se representa por Q

c@={% jacZ; beZ; b#O}

0.555... 2

0.51666...

Representacién de numeros racionales

Los nimeros racionales se representan en la recta junto a los nimeros enteros.

-1 1
2 2 2 2



Para representar con precision los numeros racionales:
1Tomamos un segmento de longitud la unidad, por ejemplo.

2Trazamos un segmento auxiliar desde el origen y lo dividimos en las partes que

deseemos. En nuestro ejemplo, lo dividimos en 4 partes.

3Unimos el dltimo punto del segmento auxiliar con el extremo del otro segmento y
trazamos segmentos paralelos en cada uno de los puntos, obtenidos en la particién del

segmento auxiliar.
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4 2 4

En la practica se utilizan namero racional y fraccién como sinénimos.

Sumay resta de fracciones

Con el mismo denominador

Se suman o se restan los numeradores y se mantiene el denominador.
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Con distinto denominador

En primer lugar se reducen los denominadores a comun denominador, y se suman

0 se restan los numeradores de las fracciones equivalentes obtenidas.



5,1_15+2 17
4 6 12 12
5_1_15-2 13
4 6 12 12

Multiplicaciéon de fracciones

La multiplicacion de dos fracciones es otra fraccién que tiene:
Por numerador el producto de los numeradores.

Por denominador el producto de los denominadores.

ac_a&ac
b d b-d
2 1_95
4 6 24

Division de fracciones

La division de dos fracciones es otra fraccidon que tiene:

Por numerador el producto de los extremos.

Por denominador el producto de los medios.

a,c_ad
b'd b-c
2,1 _30
7'6 7

Potencias de fracciones

Potencias de exponente entero v base racional
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3. Producto de potencias con la misma base:

Es otra potencia con la misma base y cuyo exponente es la suma de los exponentes.

(a\m a n a m+n

5) () -(5)
fz‘z_[z)a_(zf”_z_ﬁ_a
3) 3] \3 35 243

4. Divisién de potencias con la misma base:

Es otra potencia con la misma base y cuyo exponente es la diferencia de los

exponentes.

B G -6
F:E-@) -z

5. Potencia de una potencia:

Es otra potencia con la misma base y cuyo exponente es el producto de los

exponentes.
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6. Producto de potencias con el mismo exponente:

Es otra potencia con el mismo exponente y cuya base es el producto de las bases
aY (¢’ (a-cY
b d b-d
3Y 12Y (6Y
Y 7 35

7. Cociente de potencias con el mismo exponente:

Es otra potencia con el mismo exponente y cuya base es el cociente de las bases.
i n . E n _ ad n
b) '\d) \b-c
3Y.(2) - (24
5) '\7) 1o

Operaciones combinadas con fracciones

Prioridades

1° Pasar a fraccién los niumeros mixtos y decimales.

2°.Calcular las potencias y raices

3° Efectuar las operaciones entre paréntesis, corchetes y llaves..
4° Efectuar los productos y cocientes.

5° Realizar las sumas y restas.

3Y (5 3) (6 1Y (1Y 6
2-12 “_Z-12 = 7] I:l5-2]=
157+ (6-3)-6 5 ()] 6-9)
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Primero operamos con las productos y nimeros mixtos de los paréntesis.
8Y (5 3 6Y (15Y 6

—(lz-21 +|2-=2|-[=2]| - |=2] |:|5-2]=
) g 4 15 2 )

Operamos en el primer paréntesis, quitamos el segundo, simplificamos en el tercero

y operamos en el ultimo.
_I(2Y .53 _(2Y (15Y].19 _
|5 8 4 |5 2 "5

Realizamos el producto y lo simplificamos.

_(4 5_3_54000),2_[4

25784 5000

)

Realizamos las operaciones del paréntesis.

_32+125-150-2160 19 _
B 200 "5

Hacemos las operaciones del numerador, dividimos y simplificamos el resultado.

_ 2153 .19 _ 10765 _ 2153
~ 200 "5 3800 760

Fraccidn generatriz

Un numero decimal exacto o periodico puede expresarse en forma de fraccion,

Illamada fraccién generatriz, de las formas que indicamos:

Pasar de decimal exacto a fraccién

Si la fraccion es decimal exacta, la fraccion tiene como numerador el ndmero

dado sin la coma, y por denominador, la unidad seguida de tantos ceros como cifras

decimales tenga.

1.13::1}E 0.1769 = 1769 2234.1 = 22341

100 10000 10
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Pasar de periédico puro a fraccién generatriz

Si la fraccidon es peridodica pura, la fraccion generatriz tiene como numerador el
nimero dado sin la coma, menos la parte entera, y por denominador un numero

formado por tantos nueves como cifras tiene el periodo.

1.I§==113_1 _ 112 D,T§E§==1?69
99 99 9999
2234nI==22341-_2234-= 20107

e

Pasar de periédico mixto a fraccidon generatriz

Si la fraccion es periédica mixta, la fraccién generatriz tiene como numerador el
nimero dado sin la coma, menos la parte entera seguida de las cifras decimales no
periodicas, y por denominador, un numero formado por tantos nueves como cifras tenga
el periodo, seguidos de tantos ceros como cifras tenga la parte decimal no periddica.

112-11 102 17/

1.13 s
ag o0 15

0.1760 1769 -17 1752 438
2900 Q900 2475

22341 =22 20107 22319
9990 9990 9990

2.2341
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