ACTIVIDADES DE AMPLIACION

/

11 ‘ Integral definida

Calcula las siguientes integrales definidas:
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Calcula las siguientes integrales definidas:

g 4 =
X 1 2 sen x
a)J S— dx b) J ——————dx c) J — 5 dx
o COS® X o X°t+ 4x + 4 o 1 + tg° x

Halla la funcion cuya grafica es tal que la recta pendiente en cada punto de abscisa x sigue la ecuacion
¥y = 6x + 4,y el area encerrada por la curva pedida, el eje OX y las abscisas x = 1y x = 2 es 5 unidades
cuadradas.

5 5

f(x) dx = 3. ¢Cual es el valor de J (f(x) + 2) dx?

2

Se sabe que J

2

1
La parabola f(x) = x* + ax + b verifica que su grafica pasa por el punto (0, 3) y quej f(x) dx = 2. Halla
los valores de ay b. °

Demuestra, utilizando la integral definida, que el area del rectangulo de la figuraes S = b - h
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Demuestra, utilizando la integral definida, que el area del tridngulo rectangulo de la figura es S = -
Y |0, h)
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Considera la funciéon f(x) = {XZ L x4 2 s x>0

a) ¢Es f continua?

b) ¢Es fderivable?

¢) Halla el valor de j f(x) dx
-1

1
Considera la funcion f(x) = P

e

a) Aproxima, mediante el area de un trapecio curvilineo, el valor de J f(x) dx (ayudate de la grafica de f.

e 1

b) Aplica la regla de Barrow para calcularj f(x) dx
1

c) Estima el error cometido al calcular el area pedida mediante el método del apartado a.

1
La funcién f(x) = P no tiene primitiva y, por tanto, no se puede usar la regla de Barrow. Aproxima, mediante

2
3

el area de un trapecio curvilineo, el valor de J f(x) dx
1
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SOLUCIONES

a 2x+2]]=6-4=2

b) sen x + cos x|* =2 — 1
rx|® 1
c) =z
3 |, 3
= L2
a) L(cos x) + xtg x|i =— — —
4 2
1 1 1
b) — =—-——+-==
x+ 21, 6 2 3
cos’ x |71
¢ - =z
3 |, 3

f(x) = J(éx + 4) dx = 3x* + 4x + C, ademas

2
J(3x2+4x+ O dx = x>+ 2x* + Cx|2 =5 =
1

= (16 +200 -3+ 0 =5=> C= -8, la
funciéon pedida es f(x) = 3x*> + 4x — 8

5

5 5
J(f(x)-i-z)dxzj f(x)dx+J 2dx =

2 2 2

=3+ @0|3=3+6=09

Sipasapor (0,3) = f(0) =3 = b=3

! X ax?
J(x2+ax+3)dx=;+7+3X|é:23

0

8
> a=—--
3

6.

Se trata de hacer la integral definida de la recta
que pasa por (0, h) y (b, h) entre x = 0y x = b:
b

= bh

0

b
J hdx = hx

0

Se trata de hacer la integral definida de la recta
que pasa por (0, h) y (b, 0) entre x = 0y x = b:

" hx hx?
J(_b+h>dX: _E+/’1X|g

0
hb
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Actividades de ampliacion

a) fes continua siempre, pues es continua en cada
trozo de su dominio por ser exponencial y po-
lindbmica, respectivamente, y ademas es conti-
nua en 0, ya que
lim f(x) = lim f(x) = f(0) = 2
x—0" x—0+

b) f es derivable siempre, pues es derivable en
cada trozo de su definicidn por ser exponencial
y polindmica, respectivamente, y ademas es de-
rivable en 0, ya que f'(07) = f'(0") = 1

c) J f(x) dx =

0 1
=J (e*+1)dx+J(x2+x+2)dx=
-1 0
3 2

o X X , 29 1
=e+x|%+ -+ -+ 2x|;=———
3 2 6 e

\

9.

 fle) + £1)

2
= 1,175 unidades cuadradas.

a) S (e — 1) =

‘1
b) J ~ dx = Lx|{ = 1 unidades cuadradas.

1

c) error = 0,175 unidades cuadradas.

10.

71 f(3) + f(1) 1 1
—Sdx=—"———"3-1D=5+-=

L e e e

= 0,368 unidades cuadradas.
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