ACTIVIDADES DE REFUERZO

4 9 ‘ Representacion de funciones

1. Considera la funcién f(x) = x> — 3x* — 9x. Determina:
a) Su dominio.
b) Sus puntos de corte con los ejes coordenados.
¢) El signo de la funcién en cada region.
d) Sus extremos.
e) Sus intervalos de crecimiento y decrecimiento.
f) Sus puntos de inflexion.
g) Su curvatura.

h) Dibuja su grafica.
2. Halla los puntos de corte con los ejes coordenados y las regiones de signo de la funcién f(x) = e*(x* — 4).

3. Halla, cuando existan, las asintotas horizontales, verticales y oblicuas de las siguientes funciones:

-1 2+ 1
a) ) = b ) = — 0 fx) = =
x—1 x°+ 1
X sixs1
4. Considera la funcién f(x) = X2+ 1
si x>1

a) Estudia su continuidad y su derivabilidad.

b) Represéntala graficamente.

5. Considera la funcién f(x) = | x* — 2x — 3|:
a) Represéntala graficamente.
b) Razona en qué puntos no es derivable.
c) Estudia sus extremos.

d) Estudia sus intervalos de monotonia.

XZ
6. Representa la funcién f(x) = — I
X

1
7. A partir de la grafica de f(x) = 2 dibuja las graficas de:

4 1
a) gx) = — b) hix) =—+ 3 o ix) =
X X X
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SOLUCIONES

f(x) = x(x* — 3x — 9)
a) Df = (—o, )

3 4+ 3\/5 3 — 34/5
b) anX:m,oL<——7;M;,O>,( Ve , 0

eje 0Y: (0, 0)

)
(o, 2227

: 3-3y/5
¢) Negativa en | —, T ye
3—34/5 3+3

Positiva en <T\/—, O) y en ( \/7 00>.
d) f'(x) =3x> —6x—9 =3x+ 1x—-3) =

= f tiene un maximo en (=1, 5) y un minimo

en (3, —27).
e) Crece en (—, —1) y en (3, »); decrece en

(-1, 3).

f) f(x) = 6x — 6 = ftiene un punto de inflexion
en (1, —11).

g) Es concava en (=, 1) y es convexa en (1, ).
h)

Y

— —
=

O

Puesto que f(0) =

flx) =0 = x =
y (2, 0).

Puesto que e* > 0, x € R, f tendra el signo que
tenga el polinomio; es decir, es positiva en (—o, —2)
y en (2, «), y es negativa en (=2, 2).

—4, corta al eje OY en (0, —4).
*2, corta al eje OX en (—2, 0)

a) Six— 1, flx) — *oo = x = 1 es una asin-
tota vertical por abajo y por arriba. Si x — oo,
f(x) — 0 = y = 0 (eje 0X) es asintota hori-
zontal por la izquierda y por la derecha.

b) Es siempre continua, por lo que no tiene asin-
totas verticales. Si x — *, f(x) — 0 = f
tiene una asintota horizontal en y = 0 (eje 0X)
por la izquierda y por la derecha.

¢) Six— 0, f(x) — =*oo = ftiene una asintota

vertical en x = 0 (eje OY) por abajo y por arriba.
f(x)

[im—=1,
X

X— 0

lim(f(x) — x) = 0 = ftiene una

X— 00

asintota oblicua en y = x.

Actividades de refuerzo

4. a) Es continua y derivable en los intervalos (—o, 1)

y (1, %) por ser polinémica en ambos. En x = 1
es continua, pues lim f(x) = lim f(x) = (1) = 1;
x—1" x—1+

y es derivable, pues f'(17) = (1) = 1.

\

b)
v/
f(x)
1 X
5. a)
IR
A\
I
0| 2 X
f(x) = [x3 - 2x = 3|
b) En x = —1, x = 3, porque, en ambos:

f'(x7) # f'(x").
c) Tiene un maximo relativo en (1, 4) y dos minimos
absolutos en (=1, 0) y en (3, 0).

d) Decrece en (=, —1) y en (1, 3);
(=1, 1) y en (3, o).

crece en

Y 2
103 X A+ 1
— 3~
0| 1 X

Yk )
i
1 f(x) h(x)
=0, . ‘
A ‘45\)‘
—— T
— 2 X
'
'
i
1
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